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   سا   2المدة :                                    

 ن (   10)    :  01التمرين  

I. g   الدالة العددية المعرفة على :بـ  ( ) ( 1) 1xg x x e−= + + 
 .gأدرس تغيرات الدالة   (1
)برهن أن المعادلة   (2 ) 0g x 1.3حيث   تقبل حلا وحيدا   = 1.2−   ثم استنتج إشارة   −

( )g x   على . 
II. f   دالة معرفة على  :بـ  ( ) ( 2)( 1)xf x x e−= + )ونسمي  − )fC  التمثيل البياني للدالةf  

)في المستوي المنسوب إلى معلم متعامد ومتجانس   ; ; )O i j


 
 .+و   −عند    fأحسب نهايتي الدالة   -أ (1

)':  xه من أجل كل عدد حقيقي  نبين أ  -ب ) ( )f x g x= وشكل  fثم استنتج اتجاه تغير الدالة   −
 جدول تغيراتها. 

)برهن أن   -أ (2 )lim ( ) 2
x

f x x
→+

+ =  ثم فسر النتيجة هندسيا.  −

)أدرس الوضع النسبي للمنحنى   -ب )fC   والمستقيم( )  2ذو المعادلةy x= − −. 
)أثبت أن المنحنى   (3 )fC   يقبل مماسا وحيدا( )T   يوازي( )  .يطلب كتابة معادلة له 

1بين أن   (4
( ) 3

1
f  


= − − −

+
 

)عين احداثيات نقط تقاطع المنحنى   -أ (5 )fC .مع حامل محور الفواصل 
)ارسم  -ب )  ،( )T  و( )fC نأخذ( ( ) 1.87f    ) 
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 ن (   10) :  02التمرين  

 الجزء الأول:

;0[المعرفة على  gنعتبر الدالة   [+   :21كما يلي
( ) ln

2
g x x x= − 

 gأدرس تغيرات الدالة   (1
;0[استنتج أنه من أجل كل   (2 [x + :فإن  ( ) 0g x  

 الجزء الثاني:

f  0[الدالة المعرفة على المجال; [+  1  يلي:كما ln
( )

2

x
f x x

x
= + 

( )C البياني للدالة   لتمثيلاf   في معلم متعامد ومتجانس( ; ; )O i j


 . 
 حسبأ -أ (1

0
lim ( )
x

f x


⎯⎯→
 النتيجة هندسيا.  افسر م

limأحسب   -بـ ( )
x

f x
→+

. 

;0[بت أنه من أجل كل أث (2 [x +  :
2

1 ( )
'( )

g x
f x

x

+
= 

 ثم شكل جدول تغيراتها.   fاستنتج اتجاه تغير الدالة   (3

)بين أن المستقيم   (4 )   1الذي معادلته

2
y x=   هو مستقيم مقارب مائل للمنحنى( )C. 

)أدرس وضعية المنحنى   (5 )C   بالنسبة للمستقيم( ). 
)أثبت أن المنحنى   (6 )C  .يقبل نقطة انعطاف يطلب تعيين احداثييها 

)بين أن المنحنى   (7 )C  يقبل مماسا( )T   1معامل توجيهه

2
 يطلب كتابة معادلة له.  

)أثبت أن المنحنى   (8 )C   يقطع حامل محور الفواصل في النقطة التي فاصلتها  :1حيث
1

2
  

)أنشئ   (9 )T ،( )  و( )C 

1  المعادلة:عدد حلول  mناقش بيانيا حسب قيم الوسيط الحقيقي   (10
( )

2
f x x m= +. 
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 الإجابة النموذجية 

 ن (   10)    :  01التمرين  

g:limتغيرات الدالة   (1 ( )
x

g x
→−

= −  ،lim ( ) 1
x

g x
→+

= 

'( ) xg x xe−= − 
g  متزايدة تماما على المجال ;0− تماما على المجال  ناقصة ومت 0;+ 

 تطبيق مبرهنة القيم المتوسطة (2
)إشارة   )g x من أجل كل :x   لدينا( ) 0g x   ومن أجل كلx    لدينا( ) 0g x  

( ) 0g  = 
lim  -أ (1 ( )

x
f x

→−
= − ،lim ( )

x
f x

→+
= − 

xمن أجل كل  -بـ    لدينا'( ) ( )f x g x= − 
)'إشارة   )f x   هي عكس إشارة( )g x 

f تماما على المجال  ناقصة مت ;− تماما على المجال  زايدةومت ; + 

 fجدول تغيرات الدالة  

  -أ (2 lim ( ) 2
x

f x x
→+

+ = − 

)المنحنى   )fC   2يقبل مستقيم مقارب مائل معادلتهy x= −  +عند   −

)الوضع النسبي:   -بـ ) ( 2) ( 2)xf x x e x−− − − = + 

على المجال   ; 2− −  ( )fC   يقع أسفل( ) 

على المجال   2;− +  ( )fC   يقع أعلى( )  

)عند النقطة   2;0)A − ( )fC  و( )  يتقاطعان 

3) ( ) ( )T    0معناه'( ) 1f x = 0ومنه  − 1x = −   ،( ) : 2y x e = − + − 
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4) 1
( ) 3

1
f  


= − − −

+
 

5) ( ) ( ) { ( 2;0); (0;0)}fC ox A O= − 
 الرسم (6
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 ن (   10) :  02التمرين  

 الجزء الأول:

 :  gتغيرات الدالة   (1

lim ( )
x

g x
→+

= +   ،
0

lim ( )
x

g x


⎯⎯→
= + 

1 ² 1
'( )

x
g x x

x x

−
= − تماما على المجال    ناقصةمت g، الدالة   = 0;1 تماما على المجال   زايدةومت

 1;+ 

 gجدول تغيرات الدالة  

0xمن أجل كل  (2    لدينا( ) 0g x  

 الجزء الثاني: 

  -أ (1
0

lim ( )
x

f x


⎯⎯→
= − :( )fC   0يقبل مستقيم مقارب معادلتهx = 

lim  -بـ ( )
x

f x
→+

= + 

من أجل كل  (2 0;+   :لدينا
2

( ) 1
'( )

g x
f x

x

+
= 

متزايدة تماما على المجال  fالدالة   (3 0;+ 
 fجدول تغيرات الدالة  

4) 1
lim ( ) 0

2x
f x x

→+

 
− = 

 
 

1الوضع النسبي: إشارة الفرق   (5 ln
( )

2

x
f x x

x
− = 

على المجال   0;1  ( )fC   يقع أسفل( )  على المجال  و 1;+ ( )fC   يقع أعلى( ) 
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( )   يقطع( )fC   1في النقطة ذات الإحداثيات
1;
2

A
 
 
 

 

6) 
3

3 2ln
''( )

x
f x

x

− +
= ،( )fC   يقبل نقطة إنعطاف إحداثييها

3 3

2 2
3 3
;

2

e e
e

− 
+ 

 
 
 

 

7) 0

1
'( )

2
f x تكافئ   =

0x e=  ،11
( ) :

2
T y x e−= + 

 تطبيق مبرهنة القيم المتوسطة (8
 الرسم (9

 

10) 0m حل واحد ، 
10 m e−   حلين متمايزين 
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1m e−= حل واحد 
1m e−  لا يوجد حلول 


