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تع3:المستــوىرياضـــــيات:المــــادة
المدرسي/الانترنتالكتابالتعليمية:الوسائلوالاستمراريةالنهايات:1المحور

01الدرس:رقملانهايةماعندمنتهيةغيرأومنتهيةنهاية:الموضوع
لهاالهندسيالتفسيرلانهاية.ماعندمنتهيةغيرأومنتهيةنهايةالمستهدفة:الكفاءات .

النهايات-1
أوعندلدالةمنتهيةغيرأومنتهيةنهاية-1

أوعندمنتهيةنهاية
حقيقي.عددوالشكلمنمجالعلىمعرفةدالةتعريف:

منالقيمكليشملللعددشاملمفتوحمجالكلأنيعنيهيعندنهايةأنالقول

.إلىيؤوللماإلىيؤولنقرأونكتبالكافي.بالقدركبيرأجل
الأفقيالمقاربالمستقيم
.عندللدالةالممثلللمنحنيأفقيمقاربمستقيمالمعادلةذاالمستقيمأننقولنتيجة:

.عندمماثلتيننتيجةوتعريفعلىنحصلملاحظة:

أمثلة:

أوعندمنتهيةغيرنهاية
.الشكلمنمجالعلىمعرفةدالة:1تعريف

منالقيمكليشملالشكلمنمجالكلأنيعنيهيعندنهايةأنالقول

.إلىيؤوللماإلىيؤولنقرأونكتبالكافي.بالقدركبيرأجل

.الشكلمنمجالعلىمعرفةدالة:2تعريف

منالقيمكليشملالشكلمنمجالكلأنيعنيهيعندنهايةأنالقول

.إلىيؤوللماإلىيؤولنقرأونكتبالكافي.بالقدركبيرأجل
.عندمماثلينتعريفينعلىنحصلملاحظة:

أمثلة:
حقيقيعددعندلدالةمنتهيةغيرأومنتهيةنهاية-2

حقيقيعددعندمنتهيةنهاية
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حقيقي.عددوالشكلمنمجموعةعلىمعرفةدالةتعريف:

قريبأجلمنالقيمكليشملللعددشاملمفتوحمجالكلأنيعنيهيعندنهايةأنالقول

.إلىيؤوللماإلىيؤولنقرأونكتب.منالكافيبالقدر

العموديالمقاربالمستقيم

النهاياتعلىتتمات
المرجعيةالدوالنهاياتبعض

المائلالمقاربالمستقيم

المعادلة:ذوالمستقيمليكنومعلمفيلدالةالبيانيالتمثيلليكنتعريف:

أن:يعني(عندالترتيبعلى)عندللمنحنيمقاربمستقيمالمستقيمأنالقول

(الترتيبعلى)

الواضحفمنأومعيلي:كمامعرفةالدالةكانتإذاملاحظة:

.أوعندللدالةالممثلللمنحنيمائلمقاربمستقيمالمعادلةذاالمستقيمأن

معلم.فيالبيانيتمثيلهاليكنو*بـℝِعلىالمعرفةالدالةنعتبرمثال:

للمنحنيمقاربمستقيمالمعادلةذوفالمستقيممنهوولدينا
.وعند
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تع3:المستــوىرياضـــــيات:المــــادة
الانترنتالمدرسي.الكتابالتعليمية:الوسائلوالاستمراريةالنهايات:1المحور

02الدرس:رقملانهايةماعندمنتهيةغيرأومنتهيةنهاية:الموضوع
النهاياتعلىعدد.عملياتعنددالةنهايةحساب:المستهدفةالكفاءات

النهاياتعلىالعمليات.2
التالية:المبرهناتبرهاندوننقبل.أوأوحقيقيعدديمثلدالتان.و
:دالتينمجموعنهاية●

تعح

:دالتينجداءنهاية●
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تعحتعح

:دالتينقسمةحاصلنهاية●

ح
ع
ت

ح
ع
ت

ح
ع
ت

ح
ع
ت

ح
ع
ت

أوعندناطقةدالةأوحدودكثيردالةنهاية.3
(.)عنددرجةالأعلىحدهانهايةهيحدودكثيرلدالةعندوعندالنهاية-
()عنددرجةالأعلىالحدينقسمةحاصلنهايةهيناطقةلدالةعندوعندالنهاية-

بالمقارنةمركبة-النهاياتدالةنهاية
مركبةدالةنهاية.1

.حيثدوالو،.أوأوحقيقيةأعدداتمثلو،مبرهنة:

فإنكانتإذاوكانتإذا

حسابنريدوبـِالمجالعلىالمعرفةالدالةنعتبرمثال:

()وحيثالترتيببهذاوالدالتينمركبهيأننلاحظ

فإنوأنبما
بالمقارنةالنهايات.2

منكانإذاووكانتإذاحقيقي.عددودوالو،:1مبرهنة

.فإنالكافيبالقدركبيرأجل

بالقدركبيرأجلمنكانإذاوكانتإذاحقيقي.عددودالتان،:2مبرهنة

.فإنالكافي

بالقدركبيرأجلمنكانإذاوكانتإذاحقيقي.عددودالتان،:3مبرهنة
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.فإنالكافي
حقيقي.عددوعندعندالنهايةحالتيإلىالمبرهناتهذهتمددملاحظة:

تع3:المستــوىرياضـــــيات:المــــادة
الانترنتالمدرسي/الكتابالتعليمية:الوسائلوالاستمراريةالنهايات:1المحور

03الدرس:رقمالمتوسطةالقيممبرهنةالاستمرارية/:الموضوع
للمعادلةحلوجوددالة.إثباتاستمرارية:المستهدفةالكفاءات

الاستمرارية-1
(.اليد)القلمرفعدونالمجالهذاعلىالبيانيمنحنيهارسميمكنعندمامجالعلىمستمرةالدالةتكونالبياني:التفسير

:1مثال
المجالعلىمستمرةغيرالمقابلالشكلفيالممثلةالدالة

القلم.رفعدونالبيانيمنحنيهارسميمكنلالأنه

.والمجالينمنكلعلىمستمرةأنهانلاحظحينفي

:2مثال

بـِ:المجالعلىالمعرفةالدالة

كانإذا

كانإذا

لأنهالمجالعلىمستمرةالمقابلالشكلفيالممثلةو
القلم.رفعبدونالبيانيتمثيلهارسمباستطاعتنا

(برهاندونتقبلخواص).2
منمجالكلعلىمستمرةبتركيبهاأومألوفةدوالعلىبالعملياتعليهاالمحصلوالمستوىهذافيالمقررةالدوالكلبأننقبل

تعريفها.مجموعة
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نتائج
تعريفها.مجموعةمنمجالكلعلىمستمرةالمرجعيةالدوال

.علىمستمرةوالحدود،كثيراتالدوال
تعريفها.مجموعةمنمجالكلعلىمستمرة(حدودكثيريقسمةحاصل)الناطقةالدوال

المتوسطةالقيممبرهنة
(برهاندونتقبل)المتوسطةالقيممبرهنة.1

.مجالعلىمستمرةومعرفةدالةمبرهنة:

وبينمحصورحقيقيعددالأقلعلىيوجد،وبينمحصورحقيقيعددكلأجلمن

.بحيث
البيانيالتفسير.2

ليكنومجالعلىمستمرةومعرفةدالة

.معلمفيالبيانيمنحنيها

،وبينمحصورحقيقيعددكلأجلمن

واحدةمرةالأقلعلىيقطعالمعادلةذوالمستقيم

.وبينمحصورةفاصلتهانقطةفيالمنحني

علىفواصلهانقطثلاثفييقطعالمقابلللشكلبالنسبة)

(.و،الترتيب

مجالعلىمستمرةدالةكانتإذاخاصة:حالة

(وبينمحصورالعدد)كانو

بحيثوبينمحصورحقيقيعددالأقلعلىيوجدفإنه

.علىواحدةمرةالأقلعلىتنعدمأنأي

المعادلة.3

بينمحصورحقيقيعددكلأجلمنفإنهمجالعلىمستمرةومعرفةدالةكانتإذا

.وبينمحصوراحلاالأقلعلىتقبلالمعادلة،و

قيمأوالحلولتعيينأماللمعادلةالأقلعلىحلوجودفقطتؤكدالمتوسطةالقيممبرهنةملاحظة:
مختلفة.خوارزمياتبإتباعفيتملهامقربة

تماماالرتيبةوالمستمرةالدوال
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مجالعلىتماماالرتيبةوالمستمرةالدوال.1

بينمحصورحقيقيعددكلأجلمنفإنهمجالعلىتمامارتيبةومستمرةدالةكانتإذامبرهنة:

.المجالفيوحيداحلاتقبلالمعادلة،و
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